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О СВЕРХРАЗРЕШИМОСТИ КОНЕЧНЫХ ГРУПП 

С ОБОБЩЕННО КВАЗИНОРМАЛЬНЫМИ МАКСИМАЛЬНЫМИ 

ПОДГРУППАМИ 

 

Все рассматриваемые нами группы конечны.  

Напомним, что подгруппа A группы G называется перестановочной [1] или 

квазинормальной [2] в G, если она перестановочна со всеми подгруппами из G. Подгруппа A 

является S-квазинормальной (или S-перестановочной) подгруппой в G, если A перестановочна 

со всеми силовскими подгруппами из G. Если H – подгруппа конечной группы G, то HsG – 

подгруппа из H, порожденная всеми такими ее подгруппами, которые S-квазинормальны в G. 

Будем говорить, следуя [3], что HsG – s-ядро подгруппы H в G.  

Определение. Пусть H – подгруппа группы G. Тогда будем говорить, что H Q –

вложенная в G подгруппа, если существует такая квазинормальная подгруппа T группы G, что 

H T = G  и THH s G .  

Строение группы тесно связано со свойствами максимальных подгрупп ее силовских 

подгрупп. Так, в работе [4] было доказано, что группа сверхразрешима, если все такие ее 

подгруппы нормальны. В дальнейшем было доказано, что группа 𝑮 сверхразрешима, если либо 

каждая максимальная подгруппа любой силовской подгруппы из 𝑮 с-нормальна в 𝑮 [5], либо 

каждая такая подгруппа дополняема в 𝑮 [6]. 

В данном направлении нами доказана следующая теорема. 

Теорема. Пусть N – неединичная разрешимая нормальная подгруппа группы 𝑮 со 

сверхразрешимой факторгруппой 𝑮/𝑵. Если каждая максимальная подгруппа любой силовской 

подгруппы из 𝑵 является Q-вложенной в 𝑮, то 𝑮 сверхразрешима. 
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